54                     RECHERCHES  SUR LES NOMBRES.
THÉORÈME XIII. — .Soit, pris pour diviseur, un nombre premier quelconque p\ soient a, p, 7, o, ...,£,... des nombres entiers tels que l'on ail
a H- (3 4-y4-â-l-s-+-...-hi=/?;
supposons que les formules
puissent fournir, la première, a ~f- i valeurs de formes différentes; la deuxième, fi H- i valeurs déformes différentes; la troisième, y -j- r valeur de formes différentes; la quatrième, o -h i valeurs déformes différentes; la cinquième, £ -f- T valeurs déformes différentes, etc. ; une des valeurs de la formule
s
ax -+- by -t- c~ -f- dtt -h . . -'a nécessairement divisible par p.
Corollaire. — Le théorème précédent aurait lieu, a fortiori, si Ton avait
THÉORÈME XIV. — Soz;/, /?râ /?o«r diviseur, un nombre premier p ^> 2 6/ considérons la formule x~ comme représentant le carré d'un nombre
entier pris à volonté. Je dis que la formule x- pourra fournir - - valeurs déformes différentes.
Démonstration. — Substituez successivement à la place de x les différents termes de la suite
O        J        2         3
U,         J,        2. y         O,         ••*,
2
qui sont en nombre égal à ~-^- II est facile de voir que ces substitu-
tions donneront pour a?2 autant de valeurs de formes différentes. Et, en effet, soient r et j2 deux de ces valeurs. Pour que r2 et s- fussent de même forme, il faudrait que leur différence
r*—-s*-= (r— s) (r H- s)x valeurs de môme, forme, on aurait en
